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�ŝƌĞĐƚ��ŽŵƉĂƌŝƐŽŶ�dĞƐƚ�;��dͿ

/Ĩ�ܽ  Ͳ ĂŶĚ�ܾ  Ͳ͕

/Ĩ�σ ܾ
ஶ
ୀଵ ĐŽŶǀĞƌŐĞƐ�ĂŶĚ�Ͳ  ܽ  ܾ͕�ƚŚĞŶ�σ ܽ

ஶ
ୀଵ ĐŽŶǀĞƌŐĞƐ͘

/Ĩ�σ ܽ
ஶ
ୀଵ ĚŝǀĞƌŐĞƐ�ĂŶĚ�Ͳ  ܽ  ܾ͕�ƚŚĞŶ�σ ܾ

ஶ
ୀଵ ĚŝǀĞƌŐĞƐ͘

EŽƚĞ͗�zŽƵ�ŵƵƐƚ�ƐƚĂƚĞͬƐŚŽǁ�ƚŚĞ�ŝŶĞƋƵĂůŝƚǇ�ǁŚĞŶ�ƐƚĂƚŝŶŐ�ƚŚĞ�ĐŽŶĐůƵƐŝŽŶ�ŽĨ�ƚŚŝƐ�ƚĞƐƚ͘

�ǆĂŵƉůĞ�ϭ �ĞƚĞƌŵŝŶĞ�ǁŚĞƚŚĞƌ�ƚŚĞ�ĨŽůůŽǁŝŶŐ�ƐĞƌŝĞƐ�ĐŽŶǀĞƌŐĞ�Žƌ�ĚŝǀĞƌŐĞ͘
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݊ଷ

݊ଷ  ͳ

ஶ

ୀଵ

ďͿ


ͳ

݊ଷ

ஶ

ୀଵ

ĐͿ


ͳ

͵  ʹ

ஶ

ୀଵ

ĚͿ


ͳ

ξ݊ െ ͳ

ஶ

ୀସ

ĞͿ


ȁ���݊ȁ

ʹ

ஶ

ୀଵ

ĨͿ


ͳ

݊ସ െ ͳͲ

ஶ

ୀଶ



>ŝŵŝƚ��ŽŵƉĂƌŝƐŽŶ�dĞƐƚ�;>�dͿ

/Ĩ�ܽ  Ͳ ĂŶĚ�ܾ  Ͳ͕�ĂŶĚ� ���
՜ஶ




ൌ ܮ Žƌ� ���

՜ஶ




ൌ ܮ��ǁŚĞƌĞ͕ܮ ŝƐ�ďŽƚŚ�ĨŝŶŝƚĞ�ĂŶĚ�ƉŽƐŝƚŝǀĞ͕�ƚŚĞŶ�ƚŚĞ�ƚǁŽ�ƐĞƌŝĞƐ

ܽ

ஶ

ୀଵ

ݎ  ܾ

ஶ

ୀଵ

ĞŝƚŚĞƌ�ďŽƚŚ�ĐŽŶǀĞƌŐĞ�Žƌ�ďŽƚŚ�ĚŝǀĞƌŐĞ͘

EŽƚĞ͗�zŽƵ�ŵƵƐƚ�ƐŚŽǁ�ƚŚĞ�ůŝŵŝƚ ǁŚĞŶ�ƐƚĂƚŝŶŐ�ƚŚĞ�ĐŽŶĐůƵƐŝŽŶ�ŽĨ�ƚŚŝƐ�ƚĞƐƚ͘

�ǆĂŵƉůĞ�Ϯ �ĞƚĞƌŵŝŶĞ�ǁŚĞƚŚĞƌ�ƚŚĞ�ĨŽůůŽǁŝŶŐ�ƐĞƌŝĞƐ�ĐŽŶǀĞƌŐĞ�Žƌ�ĚŝǀĞƌŐĞ͘
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ͳ

͵݊ଶ െ Ͷ݊  ͷ

ஶ

ୀଵ

ďͿ


݊ସ

Ͷ݊ହ െ ݊ଷ  

ஶ

ୀଵ

ĐͿ


ͳ

݊ଷ െ ʹ

ஶ

ୀଶ

ĚͿ


ͳ

ξ͵݊ െ ʹ

ஶ

ୀଵ

ZĂƚŝŽ�dĞƐƚ

>Ğƚ�σ ܽ
ஶ
ୀଵ ďĞ�Ă�ƐĞƌŝĞƐ�ŽĨ�ŶŽŶǌĞƌŽ�ƚĞƌŵƐ͘

σ ܽ
ஶ
ୀଵ ĐŽŶǀĞƌŐĞƐ�ŝĨ� ���

՜ஶ
ቚ
శభ


ቚ ൏ ͳ

σ ܽ
ஶ
ୀଵ ĚŝǀĞƌŐĞƐ�ŝĨ� ���

՜ஶ
ቚ
శభ


ቚ  ͳ

dŚĞ�ƌĂƚŝŽ�ƚĞƐƚ�ŝƐ�ŝŶĐŽŶĐůƵƐŝǀĞ�ŝĨ� ���
՜ஶ

ቚ
శభ


ቚ ൌ ͳ



�ǆĂŵƉůĞ�ϯ �ĞƚĞƌŵŝŶĞ�ǁŚĞƚŚĞƌ�ƚŚĞ�ĨŽůůŽǁŝŶŐ�ƐĞƌŝĞƐ�ĐŽŶǀĞƌŐĞ�Žƌ�ĚŝǀĞƌŐĞ͘
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ʹ

݊Ǩ

ஶ

ୀଵ

ďͿ


݊ଶሺ͵  ͳሻ

ʹ

ஶ

ୀଵ

ĐͿ


ሺ݊  ͳሻǨ

͵

ஶ

ୀଵ

ĚͿ


͵ିଵ

݊ ή ʹ

ஶ

ୀଵ

ZŽŽƚ dĞƐƚ

>Ğƚ�σ ܽ
ஶ
ୀଵ ďĞ�Ă�ƐĞƌŝĞƐ�ŽĨ�ŶŽŶǌĞƌŽ�ƚĞƌŵƐ͘

σ ܽ
ஶ
ୀଵ ĐŽŶǀĞƌŐĞƐ�ŝĨ� ���

՜ஶ
ඥȁܽȁ


൏ ͳ

σ ܽ
ஶ
ୀଵ ĚŝǀĞƌŐĞƐ�ŝĨ� ���

՜ஶ
ඥȁܽȁ


 ͳ

dŚĞ�ƌŽŽƚ ƚĞƐƚ�ŝƐ�ŝŶĐŽŶĐůƵƐŝǀĞ�ŝĨ� ���
՜ஶ

ඥȁܽȁ


ൌ ͳ

�ǆĂŵƉůĞ�ϰ �ĞƚĞƌŵŝŶĞ�ǁŚĞƚŚĞƌ�ƚŚĞ�ĨŽůůŽǁŝŶŐ�ƐĞƌŝĞƐ�ĐŽŶǀĞƌŐĞ�Žƌ�ĚŝǀĞƌŐĞ͘
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݁ଶ

݊

ஶ

ୀଵ

ďͿ
൬

͵݊  Ͷ

ʹ݊
൰
ஶ
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